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安徽大学 2016—2017 学年第二学期 

《数学分析（中）》考试试卷（A 卷） 

（闭卷    时间 120 分钟） 

 

 

 
 

 

 

 

 

一、填空题（每小题 4分，共 16 分） 

1. 设




−
=

为无理数，，

为有理数，，

xx

x
xf

2

1
)(   

则 )(xf 在 ]1,0[ 上            （填可积或不可积）； 

2. 设
n

nn
nx n

n

13
)1(

2 −+
−+= ，则 =

→
n

n
xlim       ， =

→
n

n

xlim       ； 

3. 曲线 )
24

(sinln


= xxy 的弧长为____________    ； 

4. 已知 )(xf 在 ),0[ + 上连续，且 dxxfx
x

xf −
+

=
1

0
)(

1

1
)( ，则 dxxf

1

0
)( 的值为 

______________  。    

 

二、计算题（每小题 5分，共 30 分） 

  

1. 计算下列积分： 

 （1） dxe xx

 + 2)2( ； 

 

      

 

 

 

 

 

 

（2） dxx
4sec ； 
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（3） 
+++2

1 2

2

2

)1)(1(
dx

x

xxx
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（4） 
1

0
arcsin xdxx  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

（5） dx
xx

+

++0 2 54
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（6） 
+

−

0

3 3cos xdxe x  
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三、分析与求解题（共 34 分） 

 

1. 判断下列级数的敛散性（包括条件收敛与绝对收敛）（12分） 

 

（1）


=

−
1

)cos1
n n


（ ； 
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
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（3）

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−
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1
)1(

n
n

n

na
，其中 0a 。 

 

 

 

 

 

 

 

 

2. 判断下列反常积分的敛散性（12分） 

 

（1） dx
x

x


+

+
1 2 1

arctan
； 
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（2） )0(
cos

1


+

rdx
x

x
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2 )1ln(
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)0( p 。 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

3. 求幂级数 1

0 2

)1( +


=


+
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的收敛域及和函数。（10 分） 
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四、证明题（共 20 分） 

 

1. 设 nn

n xxxS 2)( −= ，证明： )(xSn 在  1,0 上逐点收敛于 0)( xS ，但非一致收敛。（7分） 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

2. 设函数列 )(xun 中的每一个函数 )(xun 在  ba, 上可导， 0)(  xun ，且 )(
1
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n


=

及 )(
1
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n

n


=

都收敛，证明：函数项级数 )(
1
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n

n


=

在  ba, 上一致收敛。（5分） 
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3.（8分）（1）设 )(xf ， )(xg 在  ba, 上可积，证明： dxxgdxxfdxxgxf
b

a

b

a

b

a   )()())()(( 222 ； 

       （2）利用上述不等式证明：若 )(xf 在  ba, 上非负连续，且 1)(  dxxf
b

a
，则 

             1)cos)(()sin)(( 22 +  xdxxfxdxxf
b

a

b

a
。 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 
 

 

 
 

 

 

 

 
 
 


