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参考答案 

一、 填空题（每空 3分，共 21 分） 
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二、 计算题（共 66 分） 
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9.解：由对称性，       d d d d
1

| | | | 4
D D

x y x y x y x y (其中 1
D 为单位圆盘的

第一象限部分)    
1

2

0 0

8
4 (sin cos ) .

3
r rdrd



    

10.由对称性知，  
      V V

d d d d d d
2 2 2 2 2 2

0,
1 1

x y
x y z x y z

x y z x y z
 

故原式 
      V

d d d d d d
2 1

22
2 2 2 20 0 0

cos

1 1
sin

z r
x y z r r

x y z r


 
    

      

 

 



 
 d d

3
1

2
20 0

2 sin cos
1

r
r

r



    (1 ln 2).
2


 

11.       d2 2 2 2
(

1
( )

2
)

C
x y zI x y z s         d2 21 1

10 2 1 .
2 2C

s    

12.由 Green 公式有：    d d( sin ) ( cos )
C

x y x x xy x y

   
 

  d d
( cos ) ( sin )

D

xy x x y x
x y

x y
  d d

D
y x y   d d

sin

0 0

x

x y y


 .
4


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15.注意到 0不是瑕点. 在 1 [ , )上，
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